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 1  – Développement et Factorisation 

Définition 1 :  

• Développer un produit, c’est écrire ce produit sous la forme d’une somme. 

• Factoriser une somme, c’est écrire cette somme sous la forme d’un produit. 

Pour développer ou factoriser une expression algébrique, on utilise les propriétés de distributivité : 

Propriété 1 : Pour tous nombres réels 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 et 𝑘, on a 

• Simple distributivité : 𝑘(𝑎 + 𝑏) = 𝑘𝑎 + 𝑘𝑏 

• Double distributivité : (𝑎 + 𝑏)(𝑐 + 𝑑) = 𝑎𝑐 + 𝑎𝑑 + 𝑏𝑐 + 𝑏𝑑 

Exemple 1 : 

 2(5 + 𝑥) est un produit qui se développe en 2 × 5 + 2 × 𝑥 c’est-à-dire 10 + 2𝑥. 

 𝑥2 + 3𝑥 est une somme qui se factorise en 𝑥(𝑥 + 3). 

 (2𝑥 + 1)(3 − 𝑥) est un double produit qui se développe en :  

2𝑥 × 3 + 2𝑥 × (−𝑥) + 1 × 3 + 1 × (−𝑥) = 6𝑥 − 2𝑥2 + 3 − 𝑥 = −2𝑥2 + 5𝑥 + 3  

 2  – Identités remarquables 

Propriété 2 : Pour tous nombres réels 𝑎, 𝑏, on a : 

• (𝑎 + 𝑏)2 = 𝑎2 + 2𝑎𝑏 + 𝑏² 

• (𝑎 − 𝑏)2 = 𝑎2 − 2𝑎𝑏 + 𝑏² 

• (𝑎 + 𝑏)(𝑎 − 𝑏) = 𝑎2 − 𝑏² 

Démonstration : Soient 𝑎 et 𝑏 deux nombres réels. On a : 

• (𝑎 + 𝑏)2 = (𝑎 + 𝑏)(𝑎 + 𝑏) = 𝑎2 + 𝑎𝑏 + 𝑏𝑎 + 𝑏2 = 𝑎2 + 2𝑎𝑏 + 𝑏² 

• (𝑎 − 𝑏)2 = (𝑎 − 𝑏)(𝑎 − 𝑏) = 𝑎2 − 𝑎𝑏 − 𝑏𝑎 + 𝑏2 = 𝑎2 − 2𝑎𝑏 + 𝑏² 

• (𝑎 + 𝑏)(𝑎 − 𝑏) = 𝑎2 − 𝑎𝑏 + 𝑏𝑎 − 𝑏2 = 𝑎2 − 𝑏².                                  □ 

Exemple 2 : Développer les expressions suivantes : 

• 𝐴(𝑥) = (𝑥 + 3)2 

   𝐴(𝑥) = 𝑥2 + 2 × 3 × 𝑥 + 32 

   𝐴(𝑥) = 𝑥2 + 6𝑥 + 9                                                                  

• 𝐵(𝑥) = (5 − 2𝑥)2 

   𝐵(𝑥) = 52 − 2 × 5 × 2𝑥 + (2𝑥)2 

   𝐵(𝑥) = 25 − 20𝑥 + 4𝑥² 

Exemple 3 : Factoriser les expressions suivantes : 

 

Note 

On utilise la double-distributivité 

pour développer. 

On a 𝑎𝑏 = 𝑏𝑎. 
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• 𝐶(𝑥) = 𝑥2 − 81 

   𝐶(𝑥) = 𝑥2 − 92 

   𝐶(𝑥) = (𝑥 + 9)(𝑥 − 9)                                                             

• 𝐷(𝑥) = 1 − 9𝑥² 

   𝐷(𝑥) = 12 − (3𝑥)² 

   𝐷(𝑥) = (1 + 3𝑥)(1 − 3𝑥) 
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Démonstration géométrique de la 1ère identité remarquable : Soient 𝑎 et 𝑏 deux nombres réels positifs. 

 

 

 

On considère un carré découpé de la manière ci-contre. 

Calculons de 2 façons différentes, l’aire totale du carré, en fonction de 𝑎 et 𝑏. 

       • Méthode 1 : 𝒜𝑡𝑜𝑡𝑎𝑙𝑒 = 𝑐ô𝑡é2 = (𝑎 + 𝑏)² 

       • Méthode 2 : 𝒜𝑡𝑜𝑡𝑎𝑙𝑒 = 𝒜𝑐𝑎𝑟𝑟é 𝑏𝑙𝑒𝑢 + 2 × 𝒜𝑟𝑒𝑐𝑡𝑎𝑛𝑔𝑙𝑒 𝑟𝑜𝑢𝑔𝑒 + 𝒜𝑐𝑎𝑟𝑟é 𝑗𝑎𝑢𝑛𝑒 

                                                = 𝑎2 + 2𝑎𝑏 + 𝑏² 

       On obtient l’égalité voulue : (𝑎 + 𝑏)2 = 𝑎2 + 2𝑎𝑏 + 𝑏².                                            □ 

  

 

 

  
www.zmaths.net 


