Fonctions 2nd Equations/Inéquations

Fiche F2.4 : Equations Produit-Quotient

@ — Equation produit nul

Propriété 1 (Regle du produit nul) : Un produit de facteurs est nul si et seulement si I'un des facteurs est nul :

AxX)XB(x) =0 A(x)=00uB(x)=0

Exemple 1 : Résoudre les équations suivantes :

e x+2)(x—=7)=0 e Bx—6)(5—-x)=0
Sx+2=0o0ux—-—7=0 S={-2;7} ©3x—6=00u5—x=0 S =1{2;5}
Sx=-2oux=7 S 3x=6o0oux=5

6
=>x=§=20ux=5

e x*(4—3x)=0 e(Bx+1)*=0

©x*=00u4—-3x=0 S={O;§} ©3x+1=0(car(Bx+1)*=Bx+1)Bx+1)
& x=00u4=3x - & 3x=-1 S={—l}
(:)szouxz% <=x=—§ 3

@ — Equation quotient nul

Propriété 2 : Un quotient est nul si et seulement si le numérateur est nul et le dénominateur non nul :

Alx) .
%—OﬁA(x)—OetB(x)iO

Exemple 2 : Résoudre les équations suivantes :

.4x—6:0 .x_zzo

3x+5 3x—6
©4x—-—6=0et3x+5#0 P ©ox—2=0et3x—6%0
& 4x = 6et3x # =5 = (1.5} ©Sx=2et3x#6 5=0
<:>x=§=1.5etx¢—§ <:>x=2etx¢§

S x = 2etx + 2 Impossible

@ — Produit en croix
Propriété 3 : L'équation % = % est équivalent a A(x)D(x) = B(x)C(x) lorsque B(x) # 0 et D(x) # 0

Exemple 3 : Résoudre les équations suivantes :

. TH_ 2 2x
x x+3 x+1

Il y a deux valeurs interdites : 0 et —3 Il y a une valeur interdite : —1

Six # 0 et —3, on peut écrire le produit en croix :  Si x # —1, on peut écrire le produit en croix :
—4(x+3)=2x 2x =3(x+1)

S —4x — 12 = 2x S ={-2} & 2x=3x+3 S ={-3}

S —4x —2x =12 ©2x—3x =3

& —6x =12 o -—-x=3

o x = 12 _ -2 S x=-3

-6
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