Fonctions 2nd Fonctions de référence

Fiche F3.5 : La fonction racine carré

@ — Définition et Courbe représentative

Définition 1 : La fonction racine carré associe a chaque nombre réel positif x > 0 sa racine carré Vx.

Exemple 1 :

e l'image de 4 par la fonction racine carré est V4 = 2

* Le nombre 4 posséde un unique antécédent par la fonction racine carré qui est 16 car4 = /16

e —1 n’a pas d’image par la fonction racine carré car la racine carré d’'un nombre négatif n’existe pas.

Ensemble de définition : R, = [0; +oo[

Courbe représentative :
0 1 2 3 4 5 6 7 8 9
f(x) 0 1 1.41 1.73 2 2.23 2.45 2.65 2.83 3
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@ — Propriétés de la fonction racine carré

e}

Propriété 1 :
* La fonction racine carré croissante sur [0; +oo].

* La fonction carré est toujours positive : Pour tout réel x > 0, ona+vx > 0

¢ Tableau de variation ¢ Tableau de signe

Vx | g / Vx |0 +

Démonstration (Sens de variation) :

e Soit f la fonction racine carré et soient a et b deux nombres réels positifs tel que a < b.

Pour comparer f(a) et f(b) nous allons étudier le signe de f(b) — f(a)
e Comme a et b sont positifs, on peut écrire a = (vVa)? et b = (v/b)?

e Al'aide d’une identité remarquable, factorlsons b—a= (\/_) — (\/_) = Wb ++Va)(Vb —Va)

Commea < b,onab—a>0et
>0
\/_+\/_ Comme Va et Vb sont positifs on avb +va > 0

e Onamontré que :Sia < b alors f(a) < f(b) donc la fonction racine carré est croissante sur [0; +oo[ O

e Onadonc f(b) — f(a) =vb —+a =
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@— Lien avec la fonction carré

e Sur [0; +oo[ les opérations ‘carré’ et ‘racine carré’
. 2
sont réciproques l'une de 'autre : Vx2 = x = V/x

[0;+09] 2 [0;+e9]
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¢ Les courbes des fonctions ‘carré’ et ‘racine carré’
sont symétriques par rapportal'axey = x
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