
 1  – Définition et Dérivée 

Définition 1 : On appelle fraction rationnelle toute fonction 𝑓 de la forme 𝑓(𝑥) =
𝑢(𝑥)

𝑣(𝑥)
  

où 𝑢 et 𝑣 sont des polynômes. 

Exemple 1 : La fonction 𝑓 définie sur ℝ par 𝑓(𝑥) =
3𝑥

𝑥2+1
 est une fraction rationnelle. 

On a 𝑓(𝑥) =
𝑢(𝑥)

𝑣(𝑥)
 avec 𝑢(𝑥) = 3𝑥 et 𝑣(𝑥) = 𝑥2 + 1. 

Définition 2 : On considère une fraction rationnelle 𝑓 =
𝑢

𝑣
. On appelle fonction dérivée de 𝑓, la fonction 𝑓′ 

définie par 𝑓′ =
𝑢′𝑣−𝑣′𝑢

𝑣²
 

Exemple 2 : Calculer la dérivée 𝑓′ de la fonction  𝑓(𝑥) =
3𝑥

𝑥2+1
 

On commence par dériver les fonction 𝑢 et 𝑣 : {
𝑢 = 3𝑥
𝑢′ = 3

 et {𝑣 = 𝑥2 + 1
𝑣′ = 2𝑥       

.  

On applique la formule 𝑓′ =
𝑢′𝑣−𝑣′𝑢

𝑣²
 et on obtient 𝑓′(𝑥) =

3×(𝑥2+1)−2𝑥×3

(𝑥2+1)²
=

3𝑥2−6𝑥+3

(𝑥2+1)²
 

 2  – Sens de variation 

Théorème 1 : Soit 𝑓 une fraction rationnelle et 𝐼 un intervalle. Alors : 

• Si pour tout 𝑥 de 𝐼, 𝑓′(𝑥) > 0 alors 𝑓 est croissante sur 𝐼. 

• Si pour tout 𝑥 de 𝐼, 𝑓′(𝑥) < 0 alors 𝑓 est décroissante sur 𝐼. 

Exemple 3 : Réaliser le tableau de variation de la fonction 𝑓 définie pour 𝑥 ≠ −
1

3
, par 𝑓(𝑥) =

2𝑥−3

3𝑥+1
 

On commence par dériver la fonction 𝑓 :  

𝑓 est une fraction rationnelle : On a 𝑓 =
𝑢

𝑣
 avec {

𝑢 = 2𝑥 − 3
𝑢′ = 2          

 et {
𝑣 = 3𝑥 + 1
𝑣′ = 3         

 

On applique la formule 𝑓′ =
𝑢′𝑣−𝑣′𝑢

𝑣²
 et on obtient 𝑓′(𝑥) =

2×(3𝑥+1)−3(2𝑥−3)

(3𝑥+1)²
=

6𝑥+2−6𝑥+9

(3𝑥+1)²
=

11

(3𝑥+1)²
  

Or pour tout 𝑥 ≠ −
1

3
, (3𝑥 + 1)2 > 0 et 11 > 0. Donc pour tout 𝑥 ≠ −

1

3
 on a 

11

(3𝑥+1)²
> 0 

𝑥 −∞                   −
1

3
                    + ∞ 

𝑓′(𝑥) +                   + 

𝑓(𝑥) 
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 Ex 1   QCM (Tiré du bac Antilles-Guyane 2015) 

         

 Ex 2   Difficultés économiques (Tiré du bac Polynésie Septembre 2017) 

 

 Ex 3   Mine de Plomb (Tiré du bac Polynésie Septembre 2014) 
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 Ex 4   Mine de Plomb (Tiré du bac Centre Etrangers 2015) 
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 Ex 5   Collectivité locale (Tiré du bac Polynésie 2015) 

 
 

 

 Ex 6   Campagne publicitaire (Tiré du bac Métropole 2016) 
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 Ex 7   Ecoland (Tiré du bac Polynésie 2018) 
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